
Um teorema do tipo Favard para os
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Resumo

Dada uma medida positiva µ(ζ) = µ(eiθ) no ćırculo unitário
C = {ζ = eiθ : 0 ≤ θ ≤ 2π}, a sequência de polinômios ortogonais
mônicos {Sn} a ela associada é definida por∫
C
ζ̄j Sn(ζ) dµ(ζ) =

∫ 2π

0
e−ijθ Sn(eiθ) dµ(eiθ) = 0, 0 ≤ j ≤ n− 1,

para todo n ≥ 1. Denotando κ−2n = ||Sn||2 =
∫
C |Sn(ζ)|2 dµ(ζ), os

polinômios ortonormais no ćırculo unitário são dados por sn(z) =
κn Sn(z), n ≥ 0.

O objetivo deste trabalho é apresentar um teorema semelhante ao
Teorema de Favard, importante teorema da teoria de polinômios or-
togonais na reta real. Mais especificamente, considerando a relação
de recorrência

Rn+1(z) = [(1+icn+1)z+(1−icn+1)]Rn(z)−4dn+1zRn−1(z), n ≥ 1,

com R0(z) = 1 e R1(z) = (1 + ic1)z + (1 − ic1), onde {cn}∞n=1

é uma sequência real e {dn}∞n=1 é uma sequência encadeada posi-
tiva com sequência de parâmetros minimal {mn}∞n=0, mostramos que
existe uma única medida de probabilidade µ no ćırculo unitário em
relação à qual os polinômios Rn(z)− 2(1−mn)Rn−1(z), n ≥ 0, são
ortogonais. Além disso, observamos que se {Mn}∞n=0 é a sequência
de parâmetros maximal da sequência encadeada {dn}∞n=1, a medida
µ possui um salto no ponto z = 1 cuja massa é M0.
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